Exercice1:1)
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St_T
Donc > 2

[277] [(« =5~ estcongrua

2

modulo

27t » : ces deux angles ont donc méme sinus et méme cosinus)

3T+ x=2m+m+x=Tt+x+2TT

donc

3T+x=m+x [2m]

Smt—x=4m+m—x=mt—x+4TT

AT-x=T-x[2]

donc

St—x=m—x [2m]]

o

&

m
¥=—-x[2m]
B 2 2

Imex=Tx[2T]

2) A(x):sin(%—x +sin(3T+x)+cos(5T—x)+cos x—g)

A(x)=sin (g—x)+sin (Tt+x)+cos(Tm—x)+cos (?ﬂc) .
Par symétrie par rapport a la premiere bissectrice,
[Tt _
sin (E—x =cosx .
Par symétrie par rapport au centre du repére : sin (1 +x)=—sinx
Par symétrie par rapport a I'axe des ordonnées,

cos(TT—x)=—cosx .
Par symétrie par rapport a la seconde bissectrice,

TT .
cos —3+x =sin x ,

Donc A(x)=cosx—sinx—cosx+sinx=0.

Exercice 3 :
A(x)=sin (T +x)+cos(%—x)+cos (Tt—x)+sin(x)
Par symétrie par rapport a I'origine du repére,

sin (Tt+ x)=—sinx |.

Par symétrie par rapport a la premiére bissectrice,

TT .
COS(?—X):SII’IX .

Par symétrie par rapport a I'axe des ordonnées,
cos(mm—x)=—cosx |.

Donc A(x)=—sinx-+sin x—cos x+sin x=/sin x—cos x

B(x)=sin (x—%)—cos (x+7)+cos (x—%)—sin (x—m)

MT_ ™ s \
X5 = —5+ X . Par symétrie par rapport a la

2

. . . . ™\ _
deuxiéme bissectrice, | SIn| X —— |=—CO0sx |.

Par symétrie par rapport a 'origine du repére,
cos(x+1)=—cosx donc| —cos(x+T1)=cosx |.

Par symétrie par rapport a la deuxiéme bissectrice,

T .
COS(X—E):SII’IX .

Par symétrie par rapport a 'origine du repére,
sin (x—1t)=sin (—Tt+x)=sin(1T+x)=—sinx .

Donc | —sin(x—Tt)=sinx |.

B(x)=—cos x+cos x+sin x+sin x
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Exercice4: 1)

[

z0]

(m-x)

3
2) a) On sait que €os x:§ et que x €

donc sinx<0,

-2 2 . .
sin“x+cos x=1 |, qu1 est vraic

pour tout réel x , donc en particulier pour notre x de

On utilise la relation

2 5°
2
soit sinzx:1—(§) .

5
1;smx—1—i—25 216
sol 25 25 25 T 25

Donc sinx= 1/ ou —1/

Comme sinx<0,ona =— =H——.
sinx= ,/25 s

. 3
b) sin (% —x) =cosx = (symétrie par rapport a la

premicre bissectrice)

) T )
l'intervalle [——;0] dont le cosinus vaut —

2

sin“x+[2] =1

3
¢) cos(Tm—x)=—cosx=—= (symetr1e par rapport a
l'axe des ordonnées)
. . 4 )
d) sin(m+x)=—sinx= 3 (symétrie par rapport au

centre du repére)

Exercice 5 : Résoudre dans R les équations suivantes.

Dans l'intervalle ]-t;1], / / \/\
NELY

cos x=cos|
3

cette équation a deux solutions :

a)

_E

TC
—et

Pour résoudre cette équation dans IR, il suffit de citer
tous les angles congrus a ces deux mesures modulo

21 ;S

3

={ —%+2k1‘r

: 1+2k1‘r ke Zy)

b)

sin x =sin Blus
4

La mesure principale de l'angle

ST 3T
4 s 1
Dans]-1t;1t], un autre angle a le
TT

méme sinus : 4

“im

S=1{ —37“ +2km; =

T ok keZ)

sin x=sin —om
c) 6

Dans]-1t;1t], un autre angle a

le méme sinus : 6

S={ —5?“ +2kr;

—% +2km; keZ}

5Tt

6
Dans l'intervalle ]-1t;1t], cette
équation a deux solutions :

d) cos x=cos(

S ST
6 ‘6
S=
5?“+21m kezZ}

Exercice 6 : Trouver les nombres de l'intervalle

cos x=cos| >
3

[0;27[ tels que : a)

™ 5T
S={3: 3}

: voir la figure du a) de 1'exercice 5 en

™, 6Tt _ST
remarquant que =T 22T

3 3

o m .
b) sin x—sm(6) /\ )

3 3
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2) Résoudre dans l'intervalle [0;1t] 1'équation

COS X =CO0S 3T T 1 sinx—ﬁ
c) = 1 ; =5 |
Dans [0;Tt], cette équation a deux solutions :
3m 5w y N b=t =2 | T 2T
St 573 S Pregetr=m. e 5

Exercice 7 : Résoudre dans |—1t;m] :

a) sinx=sin (%) S= _3T1T ; —% )
b) cosx:cos(%) S= —% ;%}

¢) sinx=sin (_3—“) S= —271-(; —%}
d) cosxzcos(zTTr) S= _2711; 271-( }

Exercice 8 : 1) Résoudre dans l'intervalle [0;27]

. 1
I'équation cos x= )

0.54

a3 \

N
B

(=}
/ I
=0 =) /

ediric) {

-0.51

1
Dans [0;2Tt[ , I'équation COS(X)Z—E admet deux

i . 21T ¢ 4Tt

solutions : —3 € —3 .
21t 4Tt
S_{ 3 s 3 }

373



